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����
	� ���
	��, 
 
 ��� !��"������� �	 #���"����$ 	
� ���
��!�� %��
��	�!�� �	������� 

(�%�) “��������”. ������ #�� #���	� 	�� ���
�������� �&�	'����. �����	�*�	� 

�� ���� ��+�� 	� ���/��	�. ;�� �$� 
 ��$<��� ��� ��� �����	*� !�� 
 

��$!���� ��� ��$ 	� ��
�/��� #���"����$ 
	���” ����� ��� ���	�*��. %� 	
� 

��!����� ��	�� ��� 	
� ���!��"���� �� ������ �� ��� ��
�<������ ��� 	� �&�� 

: 

 �	� ����#�!' 	
� �%� ��������� 	� !�� ��������� �= #
����/�	�� 

�!	$� 	"� '��"� ���'	"� ��' 	'&
 !�� ����	� �� 	�� �/���� 	�� ��$ >������� 

%��
��	�!/� >���"����/�. 

����
� �*�� �!#��� ?�?��� 	
� �%� �� 	� ����	� 	"� >����+� 
%��
��	�!+� B�����'#"� (2 	�/*
), ���!���!+� %��
��	�!+� B�����'#"� 
(1984-2008), ��"���� �����+� !�� 	� ?�?��� �� 	� ����	� 	"� ���
��!+�  
%��
��	�!+� >���"����+� 1997-2007 �� 2 	�/*
. 

 
�������, 
 �%� �� ����+��� 
����� ������! #�'�!���� ���� �?#�'#�� 

��� 	 	��� ������� �!� !��"� 	�#�$%&�� 2011. �� ������	� �� ���!��	�"�/� 
�� ��#�!' ;�<'���� 	
� �*��!�� /�
� !�� �� ����	� %��
��	�!+� B�����'#"�. 
C��	������� �� ���!��"�/� �	� ��$��� #���"����$ !�� �	
� ��	����#� 	
� 
�%�. 

 
'�! &� �"� "&�� &� �.�. &�� ��� %!� �$��&!� ��()��! �!�* ������,  

+��%-+��* �!� ����#����!�* ��&���!. 
 

�	�� �/��:�	 
 
��� �� �.�. 
���  �.�.�. 

 
 

� 	�0����% 
��*&'&#9% ��&'0�&% ����'��0$�)��% 

� �����0% ������#+�% 
�-!��&%  �)��9% 
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B� &�;� '�<�!%��� 
       
/�(=��<! 1 
(!) �� ���!����	� 	�� �����/� 

2
3

2 3

1 1 3 1 1 1 10 22 1 : !�� :
8 4 2 6 3 27 3 9

� � � � �� � � � � � 	 � � � �
 � 
 � 

�  �  � 7

3
2

�
�


. 

    ������� 3 

(=) �� ��*/�� $	�:                                      2 4 1
6 6
�

� �
� � � , 

�� ?���	� 	
� 	��� 	
� ���'�	��
�: 
8 12 2 2
4 3 1

3
2

� � �
� �
� � �

� � � � . 

 ������� 2 
      /�(=��<! 2 
      D��� ����� ��	!���	"� ��*� �	 !�	'�	
�' 	� 	
� ��*� 	
� ��������� *���'� 20 ��-
	!��
	� 	/�� � !�� 60 ��	!��
	� 	/�� �. � 	��� �+�
�
� ��� !'�� ��	!��
	 	/�� � 
����� 10000 ���+, ��+ ��� !'�� ��	!��
	 	/�� � ����� 12000 ���+. 
      �	 	��� 	
� *���'� ��*� ������� 	 30% 	"� ��	!���	"� 	/�� � !�� 	 60% 	� ��-
�$�� 	"� ��	!���	"� 	/�� � !�� �. 
      �� ?���	� �� �� ����� 	 !��#� 	� ��$ 	
� �+�
�
 	"� ��	!���	"�, �� ��"����	� $	� 
��$ !����� ��	!��
	 	/�� � !��#���� 	 5% 	
� 	���� �+�
��� 	�, ��+ ��$ !����� ��	-
!��
	 	/�� � !��#���� 	 10% 	
� 	���� �+�
��� 	�. 

������� 5 
 

      /�(=��<! 3 
      >���	�� ���!���� 	���"� ��J �� �	 � ��  !�� . ��$ 	
� !��<� � <����� ��-
���� 

0ˆ 36� �
�  ���'��
�
 ��� 	
� �����' �J. � #�*	$�� 	
� �"���� � 	����� 	
� �����' �J �	 

�
��� > !�� 	
� ������ �  �	 �
��� �. �� ��#��&�	� $	� 	� 	���"�� ��>, �J>, �>�  !�� 
��� ����� ���!���. 

                                          ������� 5 
      /�(=��<! 4 
      �� ���#�����	� 	��M�<� ��	�!$ �!���� 100 10��� � � �� � � � �  , �� ��*/�� !�� � 
	���� ��$����� ��	'����: 

(i) 27 , $�� ��	 � 100 10��� � � �	 � � � � . 
(ii) � '������ 	"� M
<�"� ,� �  ��/	�� �� 	 ��!�$	�� �!���� �� ����� �/�
 	
�  

����"�
�:  3 12 5 1x x� � � . 
(iii) B �����$� � #������	�� �� 	 3. 

������� 5 
 

 �	�� �/��:�	 
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'� &�;� '�<�!%��� 
        
      /�(=��<! 1  
      (!) �� �/��	� 	
� �&��"�
:  

                                                            2 18 7 3 1
4 8

x x� �
� � .                                           ������� 2 

      (=) �� ?���	� 	
� 	��� 	
� ���'�	��
�: 
3

2
2

1 1 1 9 2
9 3

�
� �

�
� � � �

� � � � � �
 � 
 �
�  � 

0 , 

             ��� 1
3

� � � . 

������� 3       
      /�(=��<! 2  
      B� �!����� ,� �  ����� �����/	��� � ��� 	� 0 !�� 	�	�� +�	� 

� � � �10, 12 !�� 12 40 2 0.� � � �� � � � � �  
      �� ?���	� 	
 �����/	��
 !�� 	
 ��!�$	��
 	
� ���'�	��
�  3 2� �� � � . 

������� 5 
      /�(=��<! 3 
      >���	�� 	�	�'�"� ��J> �����'� �  !�� ��$����� 	���"� ��� �&"	���!' 	� 	�	���+-
�� ��J>. >���	�� �!$�
 $	�  !/!��   �� ����'�� ��$ 	� �
����  J,  >  !��  �  �*�� �!	�-
�� 4 cm.  

C

(i) �� ��#��&�	� $	� 	 	���"� �>J ����� ���!����.                                         ������� 1 
(ii) �� ?���	� 	
� �����' �  	� 	�	���+��.                                                        ������� 2 
(iii) �� ?���	� 	 ��?�#$� 	
� ���<'�����  �� ?���!�	�� �&"	���!' 	� �*���	� ���J>� 

!�� ��"	���!' 	� !/!�� C .                                                                           ������� 2 
                

      /�(=��<! 4 
      �� ���#�����	� 	��M�<� ��	�!$ �!���� 100 10��� � � �� � � � �  , �� ��*/�� !�� � 
	���� ��$����� ��	'����: 
(i)   , $��  198��	 � 100 10��� � � �	 � � � � . 

(ii)  � �&��"�
 2 2 1
2

x

x

� � � �
� �
� � �

�
�

�  �*�� #/ ����� �� '������  4. 

(iii) B �����$� � #������	�� �� 	 9. 
������� 5 

 
�	�� �/��:�	 

������

��	
 ��� ��������� ����3���2��.



��������  �	
��	����  ��	����	 
�������	
��� (��������� ��������) 34 

106 79   ����� 
�
�. 210 3616532 - 2103617784 - Fax: 210 3641025 

e-mail : info@hms.gr 
www.hms.gr 

 

GREEK     MATHEMATICAL      SOCIETY 
34, Panepistimiou (�leftheriou Venizelou) Street 

GR.  106 79 - Athens - HELLAS 
Tel. 210 3616532 - 2103617784 - Fax: 210 3641025 

e-mail : info@hms.gr 
www.hms.gr 

 
�������� 	�
������ 

71�� �
������� �
������� 	�
������� 
��
 �
���
���
 
“� ������	��” 

�
��
��, 15 �
��
���� 2011 
 

	� &�;� ������� 
      /�(=��<! 1  
      (i)  �� ?���	� 	�� 	���� 	"� �
	+� �����+� ,� �  ��� 	�� ����  �����$� 10� ��  ����� 
�
	$�. 

      ������� 3 

      (ii) �� ��#��&�	� $	�  �����$� 25
2

x � �  ����� '��
	�. 

                                                                                                                                         ������� 2 
 
/�(=��<! 2 
�� ���#�����	� 	�� �/���� 	
� �&��"�
� 

� �2 22 4x x �� � � , 
��� 	�� #�'<��� 	���� 	� ������	�!/ �����/ � . 

������� 5 
 
/�(=��<! 3 
>���	�� 	���"�  !�� ������ ��J ( )�  �� #���*�	�� ��$ 	
� !��<� 	�  !�� ����� ���'��
-
�
 ��� 	
 �����' . � #�*	$�� 	
� �"����  	����� 	
� ������ 

�
)�J �̂ (�  �	 �
���  !�� �-

�	"  	 �����	��!$ 	�   "� ��� 	
 !��<� . ��$ 	  	��� ��"�/�� ���'��
�
 
��� 	
�  
 ��� 	����� 	
   �	 �
���  !�� 	
  �	 �
��� . �� ��#��&�	� 
$	�: . 

>
�

�	

> � �
��
� 	�

�> M �J ;
� ��� � �

������� 5   
 
/�(=��<! 4 
�� ���#�����	� 	�� ������	�!/� �����/� , ,� � �  �� �!����/� 	�� ��$	
	�� 

2 22010 !�� 2 3 5 67� � � �� �� ��� � � � � � � � � 2 . 
  ������� 5   

 
�	�� �/��:�	 
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�� &�;� ������� 
      /�(=��<! 1 
      ��  �/��	� �	�� ������	�!/� �����/� 	
� �&��"�
   

� �2
1 2x x ,�� � �  

��� 	�� #�'<��� 	���� 	� ������	�!/ �����/ � . 
                 ������� 5 

      /�(=��<!  2  
      �� �/��	� �	�� ������	�!/� �����/� 	 �/�	
��: 

� �

2 2 2

2

8
26

1 .

x y z

x y z

xy xz yz

� � �

� � �

� � �

 

������� 5 
      /�(=��<! 3  

      �� �  ����� ��	�!� ������	�!� ������ 	�	�� +�	�  , ,� � � 1 1 1 1
� � �

� � � ���
,  �� ��#��-

&�	� $	�: 
� � � � � �3 3 3 3 3 3

2 2 2 2 2 21 2
� �� � � � � � � � � �

� � � �
� �� � � � � � �

. 

      �$	� ��*/�� 
 ��$	
	�; 
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